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Chuong I1I. VECTO TRONG KHONG GIAN. QUAN HE VUONG GOC TRONG KHONG GIAN

BAI 1. VECTO TRONG KHONG GIAN
I. Dinh nghia va cdc phép todn vé vectd trong khong gian
1. Pinh nghia:
Vectd trong khong gian la doan thang c6 hudng.
+ Ki hiéu AB v6i diém diu A, diém cubi B.
+ Vecto tu do dugc ki hiéu @, b, @, 7,- - {xac dinh do dai va hudng}
+ Mot s6 dinh nghia tuong tu nhu trong cac dinh nhgia vecto trong mat phang 16p 10 nhu la:

- Gi4 clia vectd la duong thang di qua diém dau va diém cudi ctia vecto. { AB c6 gia la duong
thang AB}.

- D6 dai ctia vectd 1a khoang cach tit diém dau dén diém cubi ( diém gdc dén diém ngon). ki hiéu
|AB| = AB. {AB la do dai doan AB}

- Hai vectd cung phuong khi hai gia ctia chiing song song hodc trung nhau.

- Hai vecto cling huéng khi ching cling phuong va cé ciing chiéu ctia huéng mii tén. { Chiéu ti
goc dén ngon}

- Hai vectd ngudc huéng khi chiing cling phuong va cé ngudc chiéu clia huéng mii tén. { Chiéu
tu goc den ngon}

- Vecto - khong (12 vecto E;’ diém dau _\)/é diém cubi tring nhau, do d6 0 c6 d6 dai bang 0 va cling
phuong v4i moi vecto. { AA = BB =1 }

- Hai vecto bang nhau khi chting cting huéng va cting dé dai.

Ta minh hoa v6i hinh hop ABC'D.A’B'C’ D’ sau day.
D' C’

—
v AA = CC"
4 —
« ABdbiveiC'D
—
x AC = AC"

« ABvaAC khong cung phuong

« BDvaAC khéng cling nam trong mit phang nao

Hinh 1.1
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2. Phép cong va phép tru vecto trong khong gian

+ Phép cong va phép tru hai vectd trong khong gian dugc dinh nghia tuong tu nhu phép cong va
phép tri trong mat phang. {I6p 10}

+ Céc tinh chét va quy tic trong mit phang ciing dugc st dung nhu cho khéng gian.

+ Quy tac cong: AB + BC = AC.

+ Quy tac trit: OB — OA = AB.

+ Quy tic hinh binh hanh: Néu ABC D 1a hinh binh hanh thi AB+AD = AC. { AC la dudng chéo }
+ Quy tic hinh hop {ciing dudc ap dung tit quy tac hinh binh hanh}

Néu ABCD.A'B'C' D’ 1a hinh hgp (theo hinh 1.1) thi 1@ + E + 1@ = 1@ hay B—D>’ = Ezl +

BC + BB

+ Céc tinh chét khac trong mit phang ciing diing dudc trong khong gian
IL. Piéu kién dong phéng clia ba vectd

1. Khdi niém vé su dong phéng ctia ba vectd trong khéong gian

C_>ho bavecto @, ?, 7 ddukhéc 0 trong khong gian. Tit mot diém O bat ky ta vé OA = @, OB =
b, OC = 2. khi d6 xay ra hai truong hgp;

o Trubngg(jp cac duong thang OA, OB, OC khong cling ndm trong mot mit phang, ta néi ba
vects @, b, ¢ khong dong phang.

o Tllifjng hgp cac duong thang OA, OB, OC cling nam trong mdt mit phang, ta néi ba vecto
@, b, ¢ dong phang.

2. binh nghia:

Trong khong gian, ba vectd dugc goi 1a ddng phang néu cic gia ctia chiing cling song song véi
mot mat phezlng.

3.Péu kién dé ba vecto dong phang

Trong hinh hoc phang:

Ta c¢6 @ cung phuong véi 7 (7 + ﬁ), khidé @

0 — . —
biéuthiqua b 1A @ =k b,k € R.
p A s . 1A < N = .
Ta c¢6 ¢ phan tich theo hai vectd @, b khong ciing phuongla @ = h'd + kb v6ih, k € R.
Tit dinh nghia ba vecto ddng phang trong khong gian ta c6 thé chiing minh dudc dinh li sau day:
Pinhli1
- < N . o1 -

Trong khong gian cho hai vectd @, b khong cling phuong va vectd ¢. Khi dé bavecto @, b, ¢
ddng phang khi va chikhi cé cap s6 m, nsao cho @ = md@ +n b . Ngoai ra cap s6 m, n1a duy nhat.
Heé qua

2 — - - s ~ N NS ~ N — 2
Néeumd +nb +pcd = 0 vam,n,p khong dong thoi bang khong thi ba vecte @', b i dong
phang.
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Pinh i 2

A 2 - oy . PN
Trong khong gian cho ba vecto khéng_> dong phang @, b, . khi d6 v6i moi 7 ta déu tim dugc
b6 basbé m,n,psaocho @ =md +nb +pc.Ngoairabo basb m,n,pladuy nhat (Hinh 1.2).

«@ = OA,md = 0A
<D =0B,nb = OB
«@ =00, pe = 0oC
*7:m7+n7+p?

Hinh 1.2

BAI TAP GIUP HIEU Li THUYET

e Bai 1. Cho hinh ling tru tam gidc ABC.A’B'C". Hay ké tén céc E}ctd c6 diém dau va diém
cubi 1a cac dinh clia hinh lang tru 1an lugt bang cac vecto AB ,AA" va BC.

A C

Giai.

—
+Tacé AB = A'B. T/c céc mat bén la hinh binh hanh

+Vecto AA" = BB = (.
A/ e O/
\ + Vectd BC = B'C.

B

" Hinh1.3

e Bai 2. Cho hinh chﬂ)> S.ABC'D c6 day la hinh binh hanh ABC'D.
Chiing minh rang SA + SC =SB + SD.

Giai.

+ Goi O la tam cta hinh binh hanh ABCD (Hinh 1.4).
Tacd SA + SC = 250 (Olatrung diém AC). (1)
VA SE + SD = 250 (0 1a trung diém BD).  (2)

Tu (1) & (2) tasuyra SA + SC — SB + SD. (dpcm)
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Tai liéu tu hoc

e Bai 3. Cho tit gidc ABC'D. Goi M va N lan luot 1a trung diém ctia AB va C'D. Chiing minh
rang ba vecto BC , E, MN déng phang.

Hinh 1.5 C

Giai.

Goi P va @ lan luot 1a trung diém clia AC va BD.
Ta c6 M P//BC va M P = {BC (budng trung binh).
Taco QN//BC va@QN = $BC (budng trung binh).
Vay M PNQ la hinh binh hanh.

AD//PN (buong trung binh) nén AD//(MPNQ)
BC//M P (Duong trung binh) nén BC//(MPNQ)
Ta suy ra ba duong thang BC, M N, AD cung song
song vdi mp(a) nao do song song v6i mp(MPNQ).
Vay ba vecto BC , @, MN ddng phang.

e Bai 4. Cho hinh hop ABCD.EFGH c6 AB :_)7,1@ = ?,ﬁ — . Goi I 1a trung diém
clia BG. Phan tich vectd A/ quabavectd @, b, ¢ dong phang.

Hinh 1.6

Giai.

Tacé Al = (1@ + 1@) (t/c trung diém clia I).

e Bai 5. Cho hinh t dién ABCD. Goi G 1a trong tam clia tam giac ABC. Chiing minh ring:

DA+ DB + DC = 3DC.
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BAI 2. HAI PUONG THANG VUONG GOC
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